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El6zetes megjegyzés: Minden r > 1 esetén, minden y > 0 szam felirhato
x
y =
r

<x> 2z —1)...(x—r+1)

r r!

alakban, ahol x > r — 1. Itt

minden valds z-re definidlva van. Tovabba az

()=CC2) 0

azonossag minden valés x-re fenndll; ez kovetkezik abbdl, hogy minden pozitiv egész xz-re fennéll,

és igy a két oldalon all6 polinomok végtelen sok helyen megegyeznek.

Legyen H egy r-uniform hipergraf, és legyen
OH ={A\{v}: AeH, ve A}
az “drnyéka”. Tovabb4, ha i # j € V(H), akkor minden A € H-ra legyen

N _:{A\{j}u{z’} ha A\ {j}U{i} ¢ ,
A egyébként,

és
Hj_”' = {AJ_” . A S H}
Azt az operaciét, ami a H;_,; hipergrafot H-bol létrehozza, lecsisztatdsnak nevezzik.
1 TETEL Ha |H|= () (x > 1), akkor |0H| > (,7,).
2 LEMMA Bdrmely két i # j csucsra

0(Hj ) < [OH].

Bizonyitdas. Azt mutatjuk meg, hogy

O(Hj—i) € (OH)j—i- (2)

—_



Mivel nyilvan |(0H);—;)| = |0H|, ebbdl a lemma mér kovetkezik.

A bizonyitdsa egyszeri esetszétvalasztas. |
A tétel bizonyitisa. Teljes indukeié |z] és r szerint. Az r =1 és az © < r esetekben az 4llitas
trivialis.

Legyen V(H) = {1,...,n}, és alkalmazzuk a lecsisztatdst i < j parokra ismételte, amig csak

egyetlen halmaz is megvaltozik. Ennek el6bb-utébb vége lesz, mert mondjuk a
> D
AcH icA

mennyiség minden valédi lecsusztatdsnal csokken. A Lemma miatt elegendd a tételt a végiil
kapott hipergrafra alkalmazni. Azt jelenti ez, hogy feltehetjiik, hogy (*) minden A € H halmazra
ésminden j € A, i ¢ A, i < j cstucsparra A\ {j} U {i} € H.

Legyen

Ho={AeH: 1¢A}, Hi={AecH: 1A}, H;={A\{1}: AeHi}.
Nyilvan
ol + 170l = = (7) & 13 = . 0

Az is nyilvédnvald, hogy OH D 0H1. A OH; halmazrendszerben szerepelnek a H-eli halmazok,
ezek nem tartalmazzdk az 1-et. Szerepelnek tovabba azok a halmazok, melyeket tgy kapunk,
hogy egy Hi-beli halmazbdl 1-tél kiillonbozé elemet hagyunk ki. Ezek mind tartalmazzdk az
1-et, és ha az 1-et kihagyjuk beldlik, akkor éppen a O(H))-beli halmazokat kapjuk. Innen

[OH| > [H1| +[0(HY)]. (4)
Tovabbd a (x) feltétel miatt OHo C H), és igy
[0Ho| < [H1| = [Hal. (5)
Azt allitjuk, hogy

1

Ha |Ho| < (“7"), akkor ez kévetkezik (B)-bl. Ha [Ho| > (*7'), akkor az [z] szerinti indukcié
miatt |0Ho| > (fj), és gy az allitds kovetkezik ([5)-bol.
Mérmost ([6)-bdl r szerinti indukci6 miatt kovetkezik, hogy [0H| > (.7,), és igy miatt

-1 rz—1 x
> i I > xz — .
OH| > [H5] + [0(H})| > (T_ 1) - (T_Q) (T_l)

=l = (7)), ©



